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摘要: 引入 一 4 灸 的 数论 也 数 ,利用 初等 方法 和 解析 方法 研究 了 它 的 均值 性 质 ,并 给 出 了 这 4 话 


的 数论 函数 与 莫 比 乌 斯 数 之 间 的 一 人 鲁 等 式 以 及 均 值 公 
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疆 论 


1 5 言及 结论 


对 任意 正 整数 呈 肥 给 定 的 素数 p ,如 果 疡 | 7， 
定义 画 数 m () = 三 ,mw(D= 0 关于 这 一 画 数 性 质 
研究 ,笔者 至 今 未 见 相 关 论文 .而 这 一 问题 本 身 的 研 
究 也 是 很 有 意义 的 . 这 个 画 数 是 著名 的 民 
Smarandache 本 数 e (2) (参阅 文献 [1]) 的 推广 . 关 
于 e (7m) 的 性 质 人 ,并 获得 了 不 


入 趟 . 
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的 正 数 ， 
2 定理 的 证 明 

现在 给 出 定理 证 明 : 

定理 1 证 明 : 我 们 用 初等 的 方法 来 完成 定理 1 
的 证 明 

对 任意 的 复数 *( Res> 1 ,有 


少 有 趣 的 渐 近 公式 瑚 阅 文 献 【 2 
法 和 解析 方法 研究 了 这 个 画 数 的 性 质 ,并 得 到 了 人 
ee 于 
均值 公式 . 即 有 下 面 的 : 站 
定理 1 对 任意 正 整 数 " 及 给 定 素数 我 们 有 [本 时 加 员 
下 列 等 式 风 全 0 
TAN da) 
天 -1(p - 二 3 17] 三 及 7 > 二 1 寺 虹 三 上 证 二 则 三 
0, 其 它 . 5 1 K- 1 
其 中 _() 是 莫 比 乌 斯 丁 数 ， Le 5 (2) 
定 寸 任意 实 交 .有 渐 近 公式 cs 
定理 2 ”对 任意 实数 x > 2 因为 < = 2 -所 以 
> 访 (m) = xzPa(lnr)+ OU 二 为， 亲人 
1 OO 和 oO) 
其 中 (= 2 | 3 ,Pa (为 了 的 3 次 多 光 7 冯 7 达 汉 及 
用 
项 式 且 首 硕 系 数 为 c- -人 P 二 - ,2 约 任意 给 定 训 乞 -CoL 
6 P lnP 二 三 (3) 
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比较 (2), (3) 等 式 两 边 的 系数 ,可 得 
y Coal 习 1 


dm 一 地 0， 
于 是 完成 了 定理 ( 1) 的 证 明 . 
定理 2 的 证 明 : 我 们 也 可 以 采用 初等 的 方法 来 
完成 定理 2 的 证 明 ,但 是 用 初等 方法 得 到 数论 本 数 
均值 渐 近 公式 的 误差 比较 大 ,不 利于 我 们 分 析 和 研 
完 画 数 的 性 质 ,为 了 使 数论 郴 数 的 均值 有 一 个 更 精 
确 的 渐 近 公式 ,我 们 利用 解析 方法 来 完成 定理 2 的 
证 明 . 


对 任意 的 复数 (Res> 1D, 设 AD = 习 
必 人 2) 几 卫 
5 ,其 中 oo(D)= 之/ | 5 
由 (1) 可 得 


Y(s) 


了 
其 中 Yfs) 为 Riemanne Zeta 函 数 ,并 在 = 1 处 有 一 
阶 极点 , 留 数 为 1 而 /9) 关 在 s= 1] 处 有 秩 极点 ， 
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四 训 G- Drs) 训 “= xPa(lnx)， 


此 处 ”表示 对 复 变量 * 求 三 阶 导数 , P() 为 的 三 
次 多 项 式 , 且 首 项 系数 为 


1(pP= 1 
< 一 6 PTPp 
在 Perron 公 式 (参阅 文献 [3] 中 定理 6 2) 中 取 2 = 


己 .5 人 二 可 得 


和 小 
1 + 8 4 
(0)= 四 3 全 [ 司 


2 包 (z) = xPs(lnr)+ 亏 


comy 下 3， 
4 oj- 
x Pa(lnr ) + df 之 j . 


这 就 完成 了 定理 2 的 证 明 . 
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Abstract The asymptotic property of a new arthmetical function was studied and some interesting 


asymptotic formulas were obtained. 
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